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        ))))نامه را با دقت مطالعه کنيدنامه را با دقت مطالعه کنيدنامه را با دقت مطالعه کنيدنامه را با دقت مطالعه کنيد    لطفا پيش از شروع، صفحه اول پاسخلطفا پيش از شروع، صفحه اول پاسخلطفا پيش از شروع، صفحه اول پاسخلطفا پيش از شروع، صفحه اول پاسخ((((

 است نوشته شده c عدد ديگرکارت  ۱۰ يبر رو و  bکارت عدد a ،۱۰کارت عدد  ۱۰ ير روب .کارت داده شده است ۳۰ )۱

نوشته شده  جود دارد به طوري که مجموع اعدادکارت ديگر و ۵کارت،  ۵براي هر ). دو متمايز هستند دوبه cو a،bاعداد (

 ]امتياز ۴[. برابر صفر است a،b،cثابت کنيد يکي از اعداد  .کارت برابر صفر شود ۱۰ تمام آنروي 

,ترين مضرب مشترک اعداد صحيح  که کوچک يا گونه وجود دارند به mو  n يآيا اعداد طبيع )۲ , ,n1  ۲۰۰۸ با يمساو ،…2

, ترين مضرب مشترک اعداد صحيح برابر کوچک , ,m1  ]امتياز ۵[ د؟وش …2

. است Aارتفاع رسم شده از رأس  يپا Hاست و نقطه  BCخط  وسط پاره Mقائمه است، نقطه  A، زاويه ABCدر مثلث  )۳

د يثابت کن .کند يقطع م Pگر در نقطه يرا بار د AMCمثلث  يره محيطياست دا ACگذشته و عمود بر  Mکه از  يخط

 ]امتياز ۵[ .کند يرا  نصف م AHخط  پاره BPخط  پاره

، مفروض در داخل مربع يچندضلعن يااز  ياز دو کپ  يدمانيچهر  يبرا. ک مربع داده شده استيمحدب و  يک چندضلعي )۴

 در داخل مربع يچندضلعن ياز ا  ياز سه کپ يدمانيچهر  يد برايثابت کن. متعلق است يوجود دارد که به هر دو کپ يا نقطه

 ]امتياز ۵[ .متعلق است يوجود دارد که به هر سه کپ يا ، نقطهمفروض

هاي آن را با هم  ستونتوان  يم .رو را ببينيد به رو جدول )۵

به هر (جا کرد  آن را با هم جابه يهاسطرنيز و 

 لچند جدول متمايز از جدوها  با اين عمليات). ترتيبي

 ]                                      امتياز ۶[ توان به دست آورد؟ داده شده مي

  

  

۷  ۶  ۵  ۴  ۳  ۲  ۱  
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(The result is computed from the three problems with the highest scores; the scores for the individual 

parts of a single problem are summed.) 

 

Scores Problems  

4 

1. Given 30 cards, each containing a number: ten cards contain a, ten other cards 

contain b, and ten remaining ones contain c (the numbers a, b, c are pairwise 

distinct). For each five cards there exist five other ones such that the sum of 

numbers in all ten cards equals zero. Prove that one of the numbers a, b, c equals 

zero. 
   

5 
2. Do there exist positive integers n, m such that the least common multiple of the 

integers 1, 2, … , n is 2008 times greater than the least common multiple of the 

integers 1, 2, …, m? 
   

5 

3. In triangle ABC, angle A is right, point M is the midpoint of segment BC, and point 

H is the base of the altitude drawn from vertex A. The line passing through M and 

perpendicular to AC meets the circumcircle of triangle AMC again at point P. 

Prove that segment BP bisects segment AH. 
   

5 

4. Given a convex polygon and a square. For any location of two copies of the polygon 

inside the square, there exists a point belonging to both copies. Prove that for any 

location of three copies of the polygon inside the square, there exists a point 

belonging to all three copies. 
   

6 

5. Given a table (see the figure at the right). It 

is allowed to permute its rows and to 

permute its columns (in any order). How 

many distinct tables can be obtained from 

the given table by these operations? 

1 2 3 4 5 6 7 

7 1 2 3 4 5 6 

6 7 1 2 3 4 5 

5 6 7 1 2 3 4 

4 5 6 7 1 2 3 

3 4 5 6 7 1 2 

2 3 4 5 6 7 1  
  


